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Série N° 02

Exercice 1 Ftudier la convergence simple et la convergence uniforme des
suites de fonctions (f,) suivantes:

nx
1. =— R.
fu () T a2 sur
T

2. fn (.73) = m sur R+.

ef’an
3. fol(x) = e Ve e Ry.
4. fu(x) =n (2™ — 2"t) sur [0, 1] puis sur [0,a] avec a dans |0, 1].

Exercice 2 Soit la suite de fonctions définie par:

fn (2) :nsing ,x € [0,+00[ et Vn € N*

1. Etudier la convergence simple de la suite (fy),cn- Sur Ry

2. FEtudier la convergence uniforme de la suite (f,), cn- sur lintervalle R,
puis sur lintervalle [0, 1].

3. Etudier la convergence simple de la suite des dérivées ( f;)n e SUT
["intervalle R .

4. Que peut-on déduire?
Exercice 3 Soit la serie de fonctions de terme général :
fn () = sin (z) cos™ (), x € [Og] etn>1

1. Montrer que la serie de fonctions Y f, (x) converge simplement sur

[Og] calculer sa somme



2. La serie est-elle uniformement convergente sur R

Exercice 4 1. Etudier la convergence simple et uniforme de la suite ( fn)nzo
de fonctions définies par:

e—2nac

) =gt

reR, etn>0

2. On considére la série de fonctions de terme général g, donnée par :
gn () = (=1)" f, (x), reRy etn>0.

a. Etudier la convergence simple et normale de la série Y g, sur R,.
n>0

b. Montrer que la série >, g, converge uniformément sur R, en dé-
n>0
duire que sa somme S est une fonction continue sur R .puis Cal-

culer lim S (z).
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