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est un mouvemnent Brownien. 

Exercice 1. Soit (B,). un mouvement Brownien. Montrer que 
X, = B- - BË, 

Examen 

0 

Mouvenent Brownien et calcul stochastique 

Exercice 2. Soit (B),>o un mouvement Brownien standard et (E).o Sa filtration 

naturelle. Montrer que le processus suivant est une F-martingale : 

Y,=edB, 

B -31B. 

(1) Montrer que Y, est bien défini. 

Exercice 3. Soit (B,).so un mouverment Brownien standard. On définit les processus 
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Exercice 5. Résoudre l'EDS 
1 

et 

te (0, 1| 

Exercice 4. Calculer l'intégrale stochastique 

t>0. 

(2) Quelle est la loi de Yf. Calculer E[Y, et E|Y?). 
(3) Montrer que Z, est bien défini. st-ce que Z, est une martingale? 

(4) Calculer E (Z,] et E|Z] 

Z, -Y,dB,. 

B}PdB,. 

dX, =-X,dt + 1- X;dB. 

à l'aide du changement de variable Y = Arcsin (X). 

Xo = 0 



Sout 
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E (B14): E(R.8.3)) 
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t(B- 19)= B+3/4)B-* Bs 
= B-3s Bs 
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