Université Mohamed Khider Biskra Année Universitaire: 2021-2020

Faculté des SE et SNV Premier Semestre, Module: Maths II
Département de SM
Premiére année Licence: LMD, SM TD3

m’

Exercise 1

1. Déterminer une primitive de la fonction f définie par :

f@®) =

sin(2t)

2. A l’aide du changement de variable x = 2t, calculer

F(x)=f dx

sin(x)

Exercise 2

Déterminer une primitive des fonctions

X X

F;(x) =f tetdt F,(x) =f t2etdt

0 0

Exercise 3

A TI’aide d’une intégration par partie calculer les intégrales suivantes
a.

e
I =f tin(t) dt
1

T

Z
I, =f tsin(t) dt
0

Exercise 4

1. Décomposer en elément simple la fraction

1
fx) = = 1)?
2. Calculer
dt
F©) = 2] ch(0) sh2(0)

A I’aide du changement de variable x = ch?(t)



Correction exercice 1.

1. On peut faire le changement de variable u = tan(t) du = L
cos2(t)

Calculs de primitives

1 1 B cos(t) 1 1 1 dt
sin(2t) ~ 2sin(t) cos(t)  2sin(t) cos2(t) 2 % tan(t) % cos?(t)

Donc

f (t)dt—flx LIV —1f1d = Linjul + K = Sinjtan(o)]
f ) 2% @@ " cos2(t) _2J) w2 ™M —p
On a pris K = 0 car une demande « une » primitive de f.

2. dx=2dtett=§

F()—f ! 4 —zf Lt = 2 Ejtan(o)| + K =1 I (x)|+1<
X) = sin(x) x= sin(2t) g nian B R\

Correction exercice 2.

1.
Fi(x) = f: tetdt
u'(t) =et u(t) =et
v(t) =t v'(t)=1

Calculs de primitives

Fi(x) = [) tetdt = [te!]f — [ 1xetdt

X

F(x) = fxtetdt = [tet]? —f etdt = xe* — [ef]

b =xe*—e*+1
0 0
2.
— [* 42,1
F,(x) = [, t?e'dt
u'(t) = et u(t) = et
v(t) = t? v'(t) = 2t

F(x) = [ t?etdt = [t?e']¥ — [ 2tetdt

X X
F(x) = J t2etdt = [t2et]} — ZJ tetdt = x%2e* — 2F;(x) = x%e* — 2(x — 1)e* — 2
0 0

= (x%—2x +2)e¥ -2



Correction exercice 3.
a.
L= [ tin(t)dt

Calculs de primitives

w(e) =t u(e) =2
v(t) = In(t) v'(t) :%
ol = [idt
I = [;ln(t)]l - f1 2
Donc
I—ezl() 121(1) tze_e2 e?—1 2e*—e?+1 e’+1
1= pme) o 73 4 =
b.
I, = [Ztsin(t) dt
u'(t) = sin(t) u(t) = —cos(t)
v(t) =t v'(t)=1
I, = [~tcos(®)]2 + JZcos(t)dt
Donc
s T z T
—_ _ _ : 2 — o ) —
I, = > oS (2) + 0 X cos(0) + [sin(t)]5 = sin (2) =1
Correction exercice 4.
1. Il existe a, b et c réels tels que :
b c

a
f(x)=x(x—1)2=;+x—1+(x—1)2

On multiplie par x, puisx =0

“fl,. -
“T R P
On multiplie par (x — 1)%, puisx = 1

On multiplie par x, puis x = +o
O=a+bsb=-1

Calculs de primitives



1 1 1 1

f(x):x(x—l)z:;_x—l-l_(x—l)2

2. dx = 2ch(t)sh(t)dt

dt _, ch(t) sh(t)dt 5 ch(t) sh(t)dt 5 ch(t) sh(t) dt
ch(t)sh3(t) j ch2(t) sh*(t) j ch2(t) sh*(t) J ch2(t) (sh2(t))2

2 ch(t) sh(t) dt dx 1 1 1
- f ch2(t) (ch2(t) — 1) ,fx(x —1)2 f (E_x 1 = 1)2)dx

1
=In|x| —In|x — 1| — T-1 +K = Inch?(¢t) — Inch?(t) —1) TehZ(D)— 1

F(t) =2J

KeER

+ K,



