
  

 

 اٌعاِع١ح اٌغٕح

2021-2022  

     ظاِعح ِحّذ خ١عش تغىشج

     اٌحاظة –لغُ اٌث١ٌٛٛظٟ 

     اٌغٕح الأٌٚٝ ظزع ِشرشن

                عٍَٛ غث١ع١ح ٚ اٌح١اج

         ِادج اٌش٠اظ١اخ              

     
 

 الأستاذ الدكتور شالة عادل

 اٌعّٙٛس٠ح اٌعضائش٠ح اٌذ٠ّٛلشاغ١ح اٌشعث١ح

 الفرض الثاني



 حً اٌفشض اٌصأٟ فٟ ِم١اط اٌش٠اظ١اخ ٌلأعرار اٌذورٛس شاٌح عادي
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 1رقم   الثانيالفرض 

 عًّ ٌٍحغاب١ٌح ِع ٚظع اٌمأْٛ اٌّغرأحغة اٌرىاِلاخ اٌرا  التمرين الأول

∫(   √   
)        et         ∫

      

      
                                                                             

  نيالتمرين الثا

 اٌشىًلُ تىراتح اٌذاٌح اٌىغش٠ح اٌرا١ٌح عٍٝ شىً ِعّٛع عٛاًِ أ١ٌٚح ِٓ   (1
 

   
 

 

   
 ّ٘ا عذداْ حم١م١اْ ٠طٍة ذع١١ّٕٙا.a,bتح١س 

 

          
 

 أحغة اٌرىاِلاخ اٌرا١ٌح( 2

∫
 

       
                               

 الإجابة

 التمرين الأول

∫(   √   
)    ∫       ∫(√   

)    ∫       ∫    
 
    

 ∫       ∫ 
 
    

 

   
     

 

 
   

 
 
 
     

   
 

 
   

 

 
 

 
 
  

 

 
   

 

 
 
 
     

∫
      

      
   ∫

       

      
     |    |     

 ين الثانيالتمر

 اٌشىًٔمَٛ تىراتح اٌذاٌح اٌىغش٠ح عٍٝ شىً ِعّٛع عٛاًِ أ١ٌٚح   (1
 

   
 

 

   
 ّ٘ا عذداْ حم١م١اْ ٠طٍة ذع١١ّٕٙا.a,bتح١س  

ِٕٗ ٚ 

 
 

   
 

 

   
 

             

          
 

           

          
 

 
            

          
 

 ٔمَٛ ا٢ْ تّطاتمح اٌعلالح الأخ١شج ِع اٌذاٌح اٌىغش٠ح  
 

          
 

    

          
 

 ِٕٗ ٚ 

{
      

        
 

ِٕٗ ٚ 



 حً اٌفشض اٌصأٟ فٟ ِم١اط اٌش٠اظ١اخ ٌلأعرار اٌذورٛس شاٌح عادي
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{
     

           
 

 

ِٕٗ ٚ 

{
     
    

 

ِٕٗ ٚ 

{
     
    

 

 ١١ٓ وّا ٘ٛ ِٛظح فٟ اٌعلالح اٌرا١ٌحٚ ِٕٗ ٠ّىٕٕا اٌرفى١ه ٚ اٌرح١ًٍ إٌٝ ِعّٛع عا١ٍِٓ أٌٚ

 

          
 

  

   
 

 

   
  

 ٌحغاب اٌرىاًِ ٔمَٛ تئذثاع اٌخطٛاخ اٌرا١ٌح ٚ ٘زا تالاعرعأح تاٌعلالاخ ٚ الاعرٕراظاخ اٌّٛظٛدج فٟ اٌغؤاي اٌغاتك, ٚ ع١ٍٗ (2

∫
 

       
    ∫

 

       
       ∫

 

          
     ∫ 

  

   
 

 

   
     

  ∫ 
  

   
     ∫ 

 

   
      ∫(

      

   
)    ∫(

      

   
)  

     |   |     |   |       |
   

   
|     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 حً اٌفشض اٌصأٟ فٟ ِم١اط اٌش٠اظ١اخ ٌلأعرار اٌذورٛس شاٌح عادي
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 2رقم  الفرض الثاني

 أحغة اٌرىاِلاخ اٌرا١ٌح ِع ذٛظ١ح ظ١ذا اٌعلالح اٌّغرعٍّح ٌحغاب اٌرىاًِ  التمرين الأول

∫(                
  

  
 

 

 
)   

 أحغة اٌرىاِلاخ اٌرا١ٌح التمرين الثالث

∫   (√ )   ∫   (√ )   

 الإجابة

 التمرين الأول

 أٚلا ٔمَٛ ترٛص٠ع اٌرىاًِ عٍٝ اٌّعّٛع, وّا ٘ٛ ِث١ٓ فٟ اٌعلالح اٌرا١ٌح

. 

∫(                
  

  
 

 

 
)  

 ∫        ∫        ∫        ∫        ∫(
  

  
)    ∫(

 

 
)    

 تعذ ٘زا ٔمَٛ تئخشاض اٌصٛاتد ِٓ داخً اٌرىاِلاخ إٌٝ خاسظٙا, ٚ ٘زا تئعرخذاَ اٌعلالاخ اٌّٛظٛدج فٟ اٌذسط, تح١س

∫        ∫        ∫        ∫        ∫(
  

  
)   ∫(

 

 
)   

  ∫        ∫        ∫        ∫       ∫(
  

  
)   ∫(

 

 
)    

 تئعرخذاَ اٌعلالاخ اٌّٛظٛدج فٟ اٌذسط اٌرا١ٌح

∫     
 

   
                         ∫

     

    
     |    |     

ِٕٗ ٚ 

 ∫        ∫        ∫        ∫       ∫(
  

  
)   ∫(

 

 
)   

  
 

   
      

 

   
      

 

   
      

 

   
     ∫(

     

  
)  

 ∫(
    

 
)    

 

 
    

 

 
    

 

 
    

 

 
     |  |    | |

                |  |     

 التمرين الثاني

 اٌرىاًِ وّا ٠ٍٟأٚلا ٔمَٛ ترٛص٠ع اٌرىاًِ عٍٝ اٌّعّٛع, ٌرصثح اٌعلالح 

∫   (√ )   ∫   (√ )   ∫   (√ )   ∫   (√ )    

تح١س ٔعع ٔمَٛ ترثذ٠ً اٌّرغ١ش,  

  √   



 حً اٌفشض اٌصأٟ فٟ ِم١اط اٌش٠اظ١اخ ٌلأعرار اٌذورٛس شاٌح عادي
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ِٕٗ ٚ 

           

 ٔشرك اٌعلالح اٌغاتمح ٔعذ

  

  
 

     

  
     

ِٕٗ ٚ 

         

لح اٌغاتمح فٟ اٌرىاًِ اٌّشاد حغاتٗ ٌٕعذٔعٛض اٌعلا  

∫   (√ )   ∫   (√ )   ∫         ∫          ∫          ∫         

رىاًِ تاٌرعضئح.تّا أْ اٌعلالح اٌغاتمح ٟ٘ عثاسج عٓ ذىاًِ ظذاء داٌر١ٓ, إرْ اٌرىاًِ اٌزٞ ٠ّىٕٕا ذطث١مٗ ٕ٘ا ٘ٛ اٌ  

∫ تح١س ٔعع         

                           

                                    

∫         ∫                      ∫                     ∫                  

(       )                       

∫ٔحغة ا٢ْ اٌرىاًِ اٌصأٟ ٚ ٘ٛ          

                           

                                        

∫        ∫            

         

 ∫           

           

 ∫                          (       )                      

 ٔمَٛ ترع٠ٛط إٌرائط اٌغاتمح فٟ اٌرىاًِ اٌّشاد حغاتٗ 

∫           ∫                                           √    (√ )     (√ )  

√    (√ )     (√ )   . 

 

 

 

 

 



 حً اٌفشض اٌصأٟ فٟ ِم١اط اٌش٠اظ١اخ ٌلأعرار اٌذورٛس شاٌح عادي
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 3رقم  الفرض الثاني

 أحغة اٌرىاِلاخ اٌرا١ٌح ِع ذحذ٠ذ ٔٛع اٌرىاًِ التمرين الأول :

∫                                 ∫                                    ∫  √    

 

  أحغة اٌرىاِلاخ اٌرا١ٌح التمرين الثاني :

∫                 

 الإجابة

 التمرين الأول

 , ٚ ٘زا تئعرخذاَ غش٠مح ذثذ٠ً اٌّرغ١ش وّا ٘ٛ ِٛظح ف١ّا ٠ٍٟ             ∫ ٔمَٛ تحغاب اٌرىاًِ الأٚي

   =tٔعع     

ِٕٗ ٚ    

  

  
                                                

 

 
    

 تاٌرع٠ٛط ٔعذ

∫           ∫
 

 
         

 

 
∫         

 

 
         

 

 
           

∫ٔمَٛ تحغاب اٌرىاًِ اٌصأٟ      ٚ ٘زا تئعرخذاَ ذثذ٠ً اٌّرغ١ش وّا ٠ٍٟ          

 t=(x+2)ٔعع     

        ِٕٗ ٚx=t-2=       

ٔشرك ٔعذ         
  

  
 

     

  
    

 ٔعٛض فٟ اٌرىاًِ اٌّشاد حغاتٗ ٌٕعذ

∫           ∫         ∫           

ا ٘ٛ ِٛظح فٟ اٌعلالاخ تّا أْ اٌرىاًِ الأخ١ش ٘ٛ عثاسج عٓ ذىاًِ ٌعذاء داٌر١ٓ فئٕٔا عٛف ٔغرخذَ غش٠مح حغاب اٌرىاًِ تاٌرعضئح, وّ

 اٌرا١ٌح.

                             

                                 
 

 
  

ِٕٗ ٚ 

∫          ∫           

          ∫                    ∫   
 

 
           ∫    

                                    



 حً اٌفشض اٌصأٟ فٟ ِم١اط اٌش٠اظ١اخ ٌلأعرار اٌذورٛس شاٌح عادي
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∫ٚ فٟ الأخ١ش ٔرطشق إٌٝ حغاب اٌرىاًِ الأخ١ش    تّا أْ اٌذاٌح اٌّىاٍِح ٟ٘ عثاسج عٓ داٌح ِشوثح ِٓ داٌر١ٓ, إرا فئْ اٌرىاًِ        √ 

 ً ترثذ٠ً اٌّرغ١ش, وّا ٠ٍٟإٌّاعة ٌحغاب ِصً ٘زا اٌرىاًِ ٘ٛ إعرخذاَ غش٠مح اٌرىاِ

  √=tٔعع  

     ِٕٗ ٚx=        

ٔشرك ٔعذ      
  

  
 

     

  
    

        ِٕٗٚdx=2tdt 

 ٔعٛض فٟ اٌرىاًِ اٌّشاد حغاتٗ ٌٕعذ

∫ √    ∫         ∫        

عٓ ذىاًِ ٌعذاء داٌر١ٓ, إرْ فئْ أحغة غش٠مح ٌحغاب ِصً ٘زا اٌرىاًِ ٘ٛ إعرخذاَ غش٠مح اٌرىاًِ تاٌرعضئح, تّا أْ اٌرىاًِ الأخ١ش ٘ٛ عثاسج 

 وّا ٘ٛ ِث١ٓ فٟ اٌحغاب اٌراٌٟ

                             

                                

ِٕٗ ٚ 

∫      ∫                     ∫                ∫                 

ِٕٗ ٚ 

∫ √    ∫         ∫                     

 التمرين الثاني

 عّٛع ٌرصثح اٌعلالح وّا ٠ٍٟأٚلا ٚ لثً وً شٟء, ٔمَٛ ترٛص٠ع اٌرىاًِ عٍٝ اٌّ

∫                 ∫       ∫           ∫       

 تئعرخذاَ اٌعلالاخ اٌّٛظٛدج فٟ اٌذسط, ٚ وّا ٘ٛ ِث١ٓ فٟ حٍٛي اٌفشٚض اٌغاتمح

∫       ∫           ∫       
 

   
                  

 

 

 

 

 

 

 



 حً اٌفشض اٌصأٟ فٟ ِم١اط اٌش٠اظ١اخ ٌلأعرار اٌذورٛس شاٌح عادي
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 4رقم  الفرض الثاني

 التمرين الأول :ٌرىٓ ٌذ٠ٕا اٌذاٌح اٌّعشفح تاٌشىً اٌراٌٟ
 

          
  

 أورة اٌذاٌح اٌغاتمح عٍٝ شىً ِعّٛع عٛاًِ أ١ٌٚح ِٓ اٌشىً (1
 

   
 

 

   
 ّ٘ا عذداْ حم١م١اْ ٠طٍة ذع١١ّٕٙا.a,bتح١س 

 حاٚي وراتح وص١ش اٌحذٚد اٌراٌٟ عٍٝ شىً ظذاء عا١ٍِٓ أ١١ٌٚٓ (2

        
 وً ِا ذُ أ٠عادٖ فٟ اٌغؤا١ٌٓ اٌغاتم١ٓ تاعرخذاِهأحغة اٌرىاًِ اٌراٌٟ ٚ ٘زا  (3

∫
 

         
  . 

 ْٔٛ الأعاعٟ اٌزٞ إعرخذِرٗ ٌحغاب اٌرىاًِاٌرىاًِ اٌراٌٟ ٚ ٘زا ِع ذحذ٠ذ اٌما أحغة: التمرين الثاني

∫
 

   
   ∫√     . 

  الإجابة

 ولالتمرين الأ.

 اٌشىًٔمَٛ تىراتح اٌذاٌح اٌىغش٠ح عٍٝ شىً ِعّٛع عٛاًِ أ١ٌٚح   (1
 

   
 

 

   
 ّ٘ا عذداْ حم١م١اْ ٠طٍة ذع١١ّٕٙا.a,bتح١س  

ِٕٗ ٚ 

 
 

   
 

 

   
 

             

          
 

          

          
 

 
           

          
 

 ْ تّطاتمح اٌعلالح الأخ١شج ِع اٌذاٌح اٌىغش٠ح  ٔمَٛ ا٢
 

          
 

    

          
 

 ِٕٗ ٚ 

{
      
       

 

ِٕٗ ٚ 

{
     

          
 

 

ِٕٗ ٚ 

{
     
     

 

ِٕٗ ٚ 

{
    
     

 

 ِٛظح فٟ اٌعلالح اٌرا١ٌح ٚ ِٕٗ ٠ّىٕٕا اٌرفى١ه ٚ اٌرح١ًٍ إٌٝ ِعّٛع عا١ٍِٓ أ١١ٌٚٓ وّا ٘ٛ

 

          
 

 

   
 

  

   
  

 ٔمَٛ ترفى١ه وص١ش اٌحذٚد إٌٝ ظذاء عا١ٍِٓ أ١١ٌٚٓ ِٓ اٌشىً      (2
                   

 تح١س  أٚلا ٔمَٛ تحغاب ا١ٌّّض 



 حً اٌفشض اٌصأٟ فٟ ِم١اط اٌش٠اظ١اخ ٌلأعرار اٌذورٛس شاٌح عادي
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 ح١ٍٓ ِخرٍف١ٓ ِٓ اٌشىًٚ ِٕٗ وص١ش اٌحذٚد ِٓ اٌذسظح اٌصا١ٔح ٠مثً 

  
   √ 

  
 

   √ 

 
     

  
   √ 

  
 

   √ 

 
     

ِٕٗ ٚ 

                    

 ٌحغاب اٌرىاًِ ٔمَٛ تئذثاع اٌخطٛاخ اٌرا١ٌح ٚ ٘زا تالاعرعأح تاٌعلالاخ ٚ الاعرٕراظاخ اٌّٛظٛدج فٟ اٌغؤاي اٌغاتك, ٚ ع١ٍٗ (3

∫
 

       
    ∫

 

       
       ∫

 

          
     ∫ 

  

   
 

 

   
     

  ∫ 
  

   
     ∫ 

 

   
      ∫(

      

   
)    ∫(

      

   
)  

     |   |     |   |       |
   

   
|     

 الثانيالتمرين 

 ٌحغاب اٌرىاًِ ٔمَٛ ترطث١ك وً ِا ذُ اٌرطشق ٌٗ فٟ اٌحٍٛي اٌغاتمح, ٚ ٘زا تاعرخذاَ اٌعلالر١ٓ اٌرا١ٌر١ٓ

∫     
 

   
             ∫         ∫                    ∫

     

    
     |    |     

ِٕٗ ٚ 

∫
 

   
   ∫√       ∫

 

   
   √ ∫      ∫

      

   
   √ ∫        |   |  

√ 
 

   
       .. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 حً اٌفشض اٌصأٟ فٟ ِم١اط اٌش٠اظ١اخ ٌلأعرار اٌذورٛس شاٌح عادي
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 5رقم  الفرض الثاني

 اٌرىاًِ اٌراٌٟ ٚ ٘زا ترٛظ١ح اٌعلالح اٌفع١ٍح اٌّغرخذِح ٌحغاب اٌرىاًِ أحغة الأولالتمرين 

∫          

 التمرين الثاني

أ١ٌٚح ِٓ اٌشىً    لُ ترفى١ه اٌذاٌح اٌىغش٠ح اٌرا١ٌح إٌٝ ِعّٛع عٛاًِ (1
 

 
 

 

   
 ّ٘ا عذداْ حم١م١اْ ٠طٍة ذع١١ّٕٙا  a,bتح١س   

 

      
  

 حغة اٌرىاِلاخ اٌرا١ٌحتئعرخذاَ وً ِا ذُ اٌرٛصً إ١ٌٗ فٟ اٌغؤاي اٌغاتك أ (2

∫
 

    
    

 الإجابة

 التمرين الأول

عذاء, ٚ ِٕٗ أحغٓ غش٠مح ٌحغاب ِصً ٘زا اٌشىً ِٓ اٌرىاِلاخ ٟ٘ أعرخذاَ اٌرىاًِ ٔلاحظ ا٢ْ أْ اٌرىاًِ ٘ٛ عثاسج عٓ ذىاًِ ٌذاٌح اٌ

 تاٌرعضئح, ٚ ع١ٍٗ

∫        

                           

                                    

∫        ∫            

         

 ∫           

         ∫                  (       )                      

 التمرين الثاني

 اٌشىًٔمَٛ تىراتح اٌذاٌح اٌىغش٠ح عٍٝ شىً ِعّٛع عٛاًِ أ١ٌٚح   (1
 

 
 

 

   
 ّ٘ا عذداْ حم١م١اْ ٠طٍة ذع١١ّٕٙا.a,bتح١س  

ِٕ ٚٗ 

 
 

 
 

 

   
 

           

        
 

        

        
 

 
         

        
 

 ٔمَٛ ا٢ْ تّطاتمح اٌعلالح الأخ١شج ِع اٌذاٌح اٌىغش٠ح  
 

        
 

    

        
 

 ِٕٗ ٚ 



 حً اٌفشض اٌصأٟ فٟ ِم١اط اٌش٠اظ١اخ ٌلأعرار اٌذورٛس شاٌح عادي
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{
      
      

 

ِٕٗ ٚ 

{
     

   
 

 
 
 

ِٕٗ ٚ 

{
   

 

 
 

  
 

 
 

 

 ٚ ِٕٗ ٠ّىٕٕا اٌرفى١ه ٚ اٌرح١ًٍ إٌٝ ِعّٛع عا١ٍِٓ أ١١ٌٚٓ وّا ٘ٛ ِٛظح فٟ اٌعلالح اٌرا١ٌح

 

        
  

 

 

 

 
 

 

 

 

   
  

 ٔحغة اٌرىاًِ اٌراٌٟ     (2

∫
 

    
    

 تطش٠مح أتغػ أٚلا تٛظع ِرغ١ش ظذ٠ذ اٌزٞ ٠غّح ٌٕا تحغاب اٌرىاًِ اٌغاتك

   =tٔعع     

     ِٕٗ ٚx=ln(t)=      

 ٔشرك ٔعذ

  

  
 

     

  
 

 

 
  

ِٕٗ ٚ 

   
 

 
    

 تاٌرع٠ٛط فٟ اٌرىاًِ ٔعذ

∫
 

    
   ∫

 

 

 

   
      ∫ 

  

 

 

 
 

 

 

 

   
     ∫ 

  

 

 

 
    ∫ 

 

 

 

   
   

 
  

 
∫(

    

 
)    

 

 
∫(

      

   
)   

  

 
  | |  

 

 
  |   |    

 

 
  |

   

 
|     

 ِٕٗ ٚ 

∫
 

    
  ∫

 

 

 

   
   

 

 
  |

   

 
|    

 

 
  |

    

  
|     

 

 

 



 حً اٌفشض اٌصأٟ فٟ ِم١اط اٌش٠اظ١اخ ٌلأعرار اٌذورٛس شاٌح عادي
 

 11 

 6رقم  الفرض الثاني

 التمرين الأول

 ِع ذحذ٠ذ تذلح اٌطش٠مح ٚ اٌعلالح اٌّرثعح ٌحغاب اٌرىاًِ أحغة اٌرىاِلاخ اٌرا١ٌح

∫
       

       
          ∫

    

      
                         ∫

  

    
               

∫            

 التمرين الثاني

 رىاًِ, أحغة اٌرىاِلاخ اٌرا١ٌحتعذ ذع١١ٓ غش٠مح اٌحغاب اٌ

∫
  √ 

√ 
                    ∫            

 الإجابة

 التمرين الأول

 ٔحاٚي حغاب شلاز ذىاِلاخ الأٌٚٝ ٚ ٘زا تئعرخذاَ ٔفظ اٌعلالح ٚ ٟ٘ )ذىاًِ ِشرك اٌذاٌح عٍٝ اٌذاٌح ٔفغٙا(, ٚ ِٕٗ

∫
       

       
   ∫

          

         
     |       |     

∫
    

      
   ∫

         

        
     |      |     

∫
  

    
   ∫

       

      
     |    |     

رىاًِ الأخ١ش فئٕٔا ٔحاٚي أٚلا ذٛص٠ع اٌرىاًِ عٍٝ اٌّعّٛع, شُ ٔخشض اٌعذد اٌصاتد خاسض اٌرىاًِ شُ ٔمَٛ تحغاب وً ذىاًِ عٍٝ أِا تإٌغثح ٌٍ

 حذٜ, وّا ٘ٛ ِٛظح أعفٍٗ

∫            ∫      ∫          ∫       ∫         
 

   
                

 التمرين الثاني

   √=tٔمَٛ تحغاب اٌرىاًِ الأٚي ٚ ٘زا تئعرخذاَ غش٠مح ذثذ٠ً اٌّرغ١ش تح١س ٔعع    

ِٕٗ ٚ       x=        

ٚ ِٕٗ تئشرماق اٌطشف١ٓ ٔعذ     
  

  
 

     

  
    

 ِٕٗ ٚ                      dx=2tdt 

 ٔعٛض فٟ اٌرىاًِ فٕعذ

∫
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√ 
   ∫

   

 
    

 ∫          ∫         ∫     ∫         
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ِٕٗ ٚ 

∫
  √ 

√ 
   ∫

   

 
         

 

 
        √   √       √       

 صأٟ.ٔرطشق ا٢ْ إٌٝ حغاب اٌرىاًِ اٌ

 تّا أْ اٌرىاًِ ٘ٛ عثاسج عٓ ذىاًِ ٌعذاء داٌر١ٓ فئْ أحغة غش٠مح ٌحغاتٗ ٟ٘ اٌرىاًِ تاٌرعضئح.

∫           

                               

                                          

ِٕٗ ٚ 

∫           ∫                     ∫                      ∫             

∫ٔمَٛ تحغاب اٌرىاًِ تاٌرعضئح ٌٍّشج اٌصا١ٔح ٌٍذاٌح                

                               

                                          

ِٕٗ ٚ 

∫           ∫                     ∫                        ∫               

ِٕٗ ٚ 

∫                   ∫          

 ترع٠ٛط إٌر١عح الأٌٚٝ ٚ إٌر١عح اٌصا١ٔح فٟ اٌرىاًِ اٌّشاد حغاتٗ ٔرحصً عٍٝ اٌعلالح اٌرا١ٌح

  ∫          

          

 ∫                    (        ∫        )

                 ∫                          

ِٕٗ ٚ 

    ∫                          

 ِٕٚٗ 

  
 

 
                   

 


