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 )المنفعة الحدية(.المنفعة القياسية نظـريـة
 تمهيـد: 

دي ر المشك ااقتص ص  تظ ي الخ رس العم في أ مجتمع من المجتمع البشري عند مم

دف  ، ب ح ارد المت ستخدا الم عب د ،   إشب ط ااقتص لنش ج البشري ،  هذا م يعرف ب الح

ر المجتمع  أدىقد  نيتط .اإنس ع ر طر إشب ج  الرغب  تط ع الح   إل تعدد  تن

،  يت  ع ئل إشب س ج الكثيرة  ندرة  د بين الح ج قض الم ن تتمثل في التن إذن فمشك اإنس

ن في  اء ك ي س ل ضع س لأ لحل هذه المشك ب ر الد رككل أ في  إط رد،الذ ي  إط ال

ه ع الم زيع دخ اكي حس بت رد يتميز اد ااست ي مع فرضي مسب تتمثل في أن ال ل اأ

اني دة  الع لرش ته،  التي تعبر عن  ب ج ع ح ارده،  ذل بشكل امثل من اجل إشب ل م في استعم

س ذات لذاتي أن قي لب م يتميز ب ي غ س داخ ر  إحس ع عن  يشع ب لإشب ي ق شخصي، ف

سي .طري ال   ذات أ بدائ

يير لس ضع مع سير   ت نظري س المست بت زيع الدخل  ت كل مست عند إقدامه ع ت

. ك خال فترة زمني معين ع  الخدم التي يست ع من الس  الذ يخصصه لإن ع مجم

سر هذا الس  هي:   هن بعض النظري التي ت

ع ا - (.نظري المن فع المست من س الكمي  العدد ل ي ع الحدي ) ال سي أ نظري المن ي  ل

ع الترتيبي أ - فع(.  نظري المن من ي ل ضي س الترتيبي  الت ي اء )ال  نظري منحني الس

ع .1  :المن
ج لأكل  يست       لح ته المخت ك ج ع، لكي يشبع ح رد الس ،ال ف يعرف ال غيره س ي

يز " ع" Bentham(1780) Jeremy نثب جيرمياإنج ي في  ))ع أن  المن ة خ رة عن ق عب

ء تستطيع  ياأشي ع في زمن معين تح الرض أ  ((،اإشب ع  دار ااستم ع هي: م لمن يه ف ع

ع  ع. الذاإشب ع من الس ، أ مجم ع معين رد عندم يست س يه ال  يتحصل ع

 : ين هم م ع بع ثر اإشب  يت

س - ع عكسي مع عدد  تن حداالمن زة المست )  ال عتين بح دة من الس ج ع الم  المن

س    (. تتن  طردا مع ندرت

ل   -   رد في الحص م زاد رغب ال ع عك ع ليس    س عت ) المن م زاد من ، ك  معين

بت      ف من شخص آخ ث  ر(.هي تخت
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ع.2   سي المن ي ( ال ع الحدي  : ) المن
،  هي يد يعتمد ع فكرة يأس ت ب ع ق س ل المن ل الكمي الي ته الح تصبح في ه عدد 

رة عن  ع عب )  Utilité = U) حيث  UTالمن  )T =Totale س تسم حدا قي س ب ت  ،) 

ع نز،  ه مصحدا المن ح استخدمه جي د   Stauly Jevonsط به عن نظري ااقتص في كت

سي   .1871السي

د  سي ه المرشد  ل ي ع ال يل المن سي لسظل تح ذا  اأس تحديد حج الط ل المست 

.1870من ع  ابتداء ذلالمست  اخر الثاثين   إلي أ

 ي -:فرضي هذه النظري ب ل ع ق .المن  س الكمي  العدد

ع مست - ع اأخرى. المن ع مع الس س جد عاق ل  أ ا ت

- . دة الكمي قص بزي ع تتن س فع الحدي ل ، بينم المن بت د ث ن ع الحدي ل  المن

ع. - ا الس صل زمني بين است جد ف ، كم ا ي م ث تم ع متم  حدا الس

ع دالتعريف  . 3  :يالك المن
ع  تعريف -3-1 يالمن  :الك

يه  هي ع الذ يحصل ع ع اإشب ردمجم ع في فترة  ال ع الس ، أ مجم ع معين عندم يست س

محددة.  زمني معين 

ي -3-2 ع الك عتين دال المن  :لس
رة ع هي يه نعب ع المتحصل ع ضي التي تربط بين مست اإشب ك الم الكمي ،العاق الري ست

ن لدين  ع، فإذا ك ف الس عتين )  هي Y,Xمن مخت ك من الس ن  Y,Xالكمي المست ك  )UT 

ع هي عتين فإن دال المن ا الس ، است ي ع المتحصل ع دار المن ي م ذا  الك  هي: المستل

                       

YXUT            :  لـمث 32 2           22 2.33 YyXXUT  

ع تتميز  دال ئصلبالمن لي خص  :الت

ب لاشت في  دال - ق لمستمرة  . مج  تعري

،دال معرف خال فترة زمني  هي -  ن المدة قصيرة، حيث ا معين ع بحيث ا تك إشب  تسمح ب

ي بحيث تت ن ط مل في الزمن المحدد، كم ا ينبغي أن تك اغير الك . اأذ  فتتغير بذل المعطي

ي -3-3 ع الك احدة دال المن ع   : لس

),( yxfUT  
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ع  هي كمي الس ي  ع الك ،ت العاق بين اإشب مست ا  ل فإذا إفترضن أن شخص ي بإست

ع "  ي هي : ،" X كمي معين من الس ع الك  فإن دال المن

ع. 4  :  دالت تعريالحدي  المن
ع الحدي تعريف -4-1  :المن

ع  هي دة في المن دار الزي يم اعندم يزيد  الك احدة. است حدة  ع ب  الس

دار  يمكن  ن م ، ب ا هيضي متعري أيض ع إل است ع من من حدة اأخيرة من الس  ال

. ي ع الك  المن

ع الحدي دال -4-2  :  المن

ع الحدي  دال ل الجزئيهي المشت المن ي اأ ع الك لي:لدال المن لشكل الت  ،  تحس ب

 

 

 

 
 

ل 3       لتكن لدين :مثـ

2

.2 3

1

YXUT    

ع الحديالمط د المن  .XUM: إيج

                        لن
X

YX

X

UT
UM X 



 ).2( 3

2

3

1

 

3

2

3

2

3

2
YXUM X 



 donc 

ن -4-3 ن قص ق ع  تن  :الحديالمن
اتزايد  مع ع " است ع الحدي ت ،"  Xالس ته   أن تصلإلتزايد المن بعد ه  ، طت العظم ن

ط ن  الن افي  ااستمرار، ف ع "  است د"  Xالس قص  استمرارإلي  ي عتن في  الحدي المن

ج ل الم ر ) إل  أن تصلإل المج دة في 0الص أ زي ا(،  ع  است د Xالس قص  ي إلي تن

ل )  ل الس ع الحدي في مج ل(. -المن لت ع الحدي يبدأ في العمل ابتداء  ي ب قص المن ن تن ن ن ق ف

. ع الحدي إل أن تنعد من  من أعظ قيم ل

)(xfUT  

X

UT
UM X 




 
)(XfUM X



 

)()1(

)()1(

nn

nn

X
XX

UTUT

X

UT
UM
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ل  :مثـ
ل   ءا ع الجد لي* بن جد.الت ع الحدي  أ  . XUMالمن

جد - ع الحدي  أ  . XUMالمن

ي  أرس - ع الك ني منحن المن ع الحدي  .UT)(بي )(منحن المن xUM ط  مع تحديد ن

ع  ط )العظم اإشب  التشبع(.ن

د:الحــل  ع الحدي إيج  : XUM  المن

                                                       )()1(

)()1(

nn

xn

X
XX

UTUT

X

UT
UM














 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

UTUMمنحن  رس ط التشبع. تحديد ,  ن

   
 

 Xالمستعم  الكمي 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9

ع 0 4 14 20 24 26 26 24 21 17 ي  المن  UTالك

 Xعم المست الكمي 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9

ع 0 4 14 20 24 26 26 24 21 17 ي  المن  UTالك

ع ـ 4 10 6 4 2 0 -2 -3 -4  UMالحدي المن

TP 

TP 

UMx 

 
 لتشبعنقط ا
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 شرح الم:  نحني

ي (1 ج الك  (.x=2 إل x=0يتزايد في البداي بمعدل متزايد ) من  - : TP منحن اانت

ل من التزايد بمعدل متزايد  إليصل  - ط التح ف،  هي ن ط انعط التزايد بمعدل  إلن

قص    (.x=2) عند  متن

قص ) من  - لتزايد بمعدل متن  (.x=6إل  x=2يبدأ بعده ب

ط التشبع ث يصل ال أعظ قي -  (.x=6) عند م له، أ ن

م  - قص تم لتن (. x=6) من  بعده يبدأ ب   م بعده

ج  (2 XUM الحدمنحن اانت طته العظم ) عند  -:  م إل أن يصل إل ن  (.x=2يتزايد تم

) من  - ج ل الم قص في المج  (.x=6إل  x=2ث يبدأ بعده في التن

 (.x=6د ث ينعد ) عن -

ل  - ل الس قص في المج لتن (. x=6) من  بعده يبدأ ب   م بعده

ع  العاق( 3 يبين المن ع UM الك  : UTالحدي  المن

-  ، ع الحدي دة  تتزايدعندم تتزايد المن ي بمعدل متزايد، بزي ع الك االمن  . Xع الس است

ع الحدي  - ي إليعندم يصل منحن المن ي إل لصي العظم تهن ع الك ط   منحن المن  ن

ف   قص (. انعط ل من التزايد بمعدل متزايد إلي التزايد بمعدل متن ط التح  ) ن

ع  - قص منح المن ي  الحديعندم يتن ع الك ج (، فإن منحن المن ل الم  يتزايد ) في المج

قص. بمعدل     متن

ع الحدي  - ن المن ي  UMx = 0)  منعدمعندم تك ع الك ن المن )  في UT(، تك قيمت العظم

ع (. ط التشبع أ اإشب  ن

ع  - ن المن قص UMx الحديعندم تك ل ) في متن ل الس قص-المج ي تتن ع الك . ( فإن المن م  تم

ل ع الك :1 مثـ ن دال المن آتي:إذا ك ة ك كين معط      ي أحد المست

                                         XXUT  22 

UMx 6 

x 

2 

نفع  قانو تناقص ال
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ـ   :المط
جد ع  أ ذه الس ع الحدي ل  . Xالمن

جد ي إذا  أ الك ع الحدي  نالمن )5(: ك X. 

 الحـل:
د ع الحدي  إيج   XUMدال المن

                                           
X

XX

X

UT
UM X 



 )2( 2 

 

                                                  14  XUM X    donc  

 

د ع الحدي  إيج ي UMقيم المن  5X  لم  UT الك

2)5(455                                                        لن 2 UT 

                                                                     45UT  donc 
                                                           191)5(4 xUM 

                                                               19xUM  donc 

 

ل لي: لدين :2 مثـ لشكل الت ة ب ي معط ع الك YXUT دال المن .2 2    

س ب )مط ن ل الس في 2 المث ل(  )4,3(: ح  XY 

 :الحـل
: دال ع الحدي YXUM                              المن X  4 

                                                   22XUM Y  

                     48XUM donc       483)4(4 xUM 

                 32yUM donc                32)4(2 2 yUM 

                96),( yXUT donc           96)3()4(2),( YXUT 

 
دل  مخصص لإن ال الدخل. 5  : الميزانيمع
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يج  المخصص الدخل   ، خدم ع  ل ع س حص رد ل د، الذ يخصصه ال لإن ه حج الن

ء ع اأن  بن  ، د المخصص لذل ز إن هذا المست الدخل الن صيغ  ضعيمكنن  يهيتج

، تسم ه ع اإن د مع مجم ى في الدخل الن ، يتس م : ع دلذه الصيغ ،  مع ميزاني المست

لي: لشكل الت بت ب  التي يمكن كت

       
YPXPR YX  

. R حيث د المخصص لإن  يعبر عن الدخل الن

Xع  .X : الكمي المشتراة من الس

Yع  .Y : الكمي المشتراة من الس

Px ع  .X : سعر الس

Py ع  .Y : سعر الس

ازن. 6  : لمستا ت
ع إن ل تعظي من د الدخل  تههدف المست ه مح اني المست اللذل )  المخصصفي حد ع

إذرشيد(ال ل  ا،  ل أنه في ح دف ن ازنح المست هذا ال  .ت

 

احدة -6-1 ع  ل س ازن المست في ح د ت  :إيج
ى احدة عندم تتس ع  د س ج ل  ازن المست في ح ع الحدي الت يت يكتسب المست  يالمن

. ي ل ع ع الحدي المضح ب في سبيل الحص ع مع المن  من الس

احدة ه  منه شرط ع  ل س ازن المست في ح  :مت

 ع الحدي المضح ب = المن ع الحدي المكتسب  .المن

 .) ع ع )  ليس ع أقص من ئض من رد ع أقص ف  يحصل ال

ع الحدي المكتسب - أ حدة ااخيرة من  :المن ا ال رد من است ع التي يكتسب ال  هي المن

. ع ي: الس   تحس كم ي

)()1(

)()1(

nn

xn

X
XX

UTUT

X

UT
UM












 

NPZPYPXPR NZYX  ........... 
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ع الحدي المضح ب -  ع التي يضحي ب المست في سبيل  :المن حدا المن  هي عدد 

. ت ع احدة من الس في  حدة إض له ع  لي:حص لشكل الت  حس ب
ع الحدي المضح ب       ع المن حدة من الس د. ×= سعر ال ن ع الحدي ل  المن

.xضحىبها ال PUM  

ع الحدي  -ج فيالمن ع الحدي المكتسب =الص . -المن ع الحدي المضح ب  المن

ع  -د يالمن في الك (الص ئض المست ي =) ف ع الك . - المكتسبالمن ي المضح ب ع الك  المن

 ل كين :مث فتراض ان احد المست ا  ب عته الحدي المكتسب من است  حدا 10قدر من

ع   ي: Xمن س  كم ي
10 9 8 7 6 5 4 3 2 1 X 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 UMX 

 

ع  داره  X أن سعر الس ب م ن 4ث ع الحدي ل ، ام المن دي در بـحدا ن . 2د فت  حدا

. -1:المط ازن المست ضع ت  تحديد 

ازن. م -2 ضع الت ئض المست عند   ه ف

 

: -:الحل ع الحدي المضح ب  حس المن

8=4×2=.xضحىبها ال PUM  

nXn

nn

xn

X UTUMUT
XX

UTUT
UM 




 




1

)()1(

)()1(

 
ي المكتسب ع الك (= المن ئض المست ) ف في ي الص ع الك .ا -المن ي المضح ب ع الك  لمن

UTفي  الص

ئض المست  ف
UT بالمضح UTالمكتسب UMx بالمضح UMxالمكتسب X 

02 08 10 08 10 1 

03 16 19 08 09 2 
03 24 27 08 08 3 

02 32 34 08 07 4 

00 40 40 08 06 5 
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-3 48 45 08 05 6 

-7 56 49 08 04 7 

-12 64 52 08 03 8 

-18 72 54 08 02 9 

-25 80 55 08 01 10 

 

       : ن عندم ازن المست تك ط ت ل يتضح أن ن  من خال الجد
8 كتسب ضحىبهاال ال UMUM 

ع  3ذل عندم يست             .Xحدا من الس

ل -6-2 ازن المست في ح د ت ع عدة إيج  :س
د -أ ازن  إيج ازن المست بطري شرط ت  :المستت

از يتح ه ب ، عندمالمست نت ر م عطي لهي التي طريلين دخ  هذا الدخل نفي إن آخر دين

 . ع س المن ع المخت ن ن ع الس رة أخرى يك بعب

ازن  ل ت فع  عندمهذا المست في ح ى المن تتس

ب إل ع منس س .  الحدي ل ره  أسع

م   ضع الصيغ الع ي: يمكن  ازن كم ي ت   ل

 

 
 

                                                                                                  

Y

Y

X

X

P

UM

P

UM
 

 
 
ل   :1مثـ
لي: - ل الت  ليكن لدين الجد

ن:- DAPx فإذا ك 2 ، DAPy 1 ن رددخل  ك DAR  ال 12 

Py

UMy

 Px

UM X

 yUM 
xUM xQ 

11 
10 

 
9 

 
8 
7 

 
6 

 
5 

 
4 

8 
7 

 
6 

 
5 
4 
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1 
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07 

06 
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04 

16 

14 

10 

10 

08 

06 

04 

02 

1 
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N

N
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UM
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 :المط
هي *   التي يج أن يشتري هذا المست الكميم

عتين   ع يح اكبر حت  y.x من الس . من  ممكن

ل شرط الت ذلح من ت ث * ستعم  .ازنب

...              : لـالح yPyxPR x  

yxR  2    

                                     
6

1

6

2

12


y

yX

P

UM

Px

UM                                    

6
y

yX

P

UM

Px

UM

 
donc

 
دل الدخل نجد:                                                 يض في مع لتع         ب

126)3(2  R.  هي مح
 عتين التيالكمي   منه XYيج أن يشتري هذا المست من الس ع يح حت ,  اكبر من

: هي ممكن عي لي الس  .(3, 6) =(x, y)الت

 

ل  :2مث
ن  إذا : لدينك ع YXUT           دال المن  

 : DAPx                      لن 4*         .10* DAPY                

د كمي  - ),(من  كلإيج XY   ع أقصتح  التي ذا  إشب  مع الع أن المستممكن ل

DAR: الدخل 400 

 

 :لـالح
YXUM                                                                         لن  

                                              2                         YX 104400  

104                                                         لن

xY

P

UM

P

UM

y

X

X

x  
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 3 YX
2

5
     YXYX

4

10
104  

ض   : نجد 2العاق  في 3العاق لنع

                                                                    yy 10)
2

5
(4400  

                                                       YyY 204001010400  

                                                                       20
20

400
 Y 

                                                                       

ض قيم  50لنجد:                            3في العاق   Yلنع
2

100
)20(

2

5
X        

                                                                           donc  

  يه ازن المست هي:ع لي التي تح ت ),()20,50(        الت YX 

 

عف  - ازن المست بطري  " مض د ت  : " اغرانجإيج
لرمز عف اغرانج  الذ نرمز له ب شر يممض د، بمعن ه م ن دخل أ ل ع الحدي ل ثل المن

ج عن التغير في الدخل. ي الن ع الك يس التغير في المن  ي
عف استعمت  مست  غرانجل طري " مض لنسب ل ن اأمر يتع  ،" لحل مشك التعظي ب إذا ك

د دخل معين، أ لحل مشك ي في حد ع الك يل بتعظي المن ن اأمر يتع الت ل، إذا ك ستعم أقل  ب

ازن  ع التي تح الت ع العظم أ المن ترض أن هي المن ة، ي ي معط ع ك ي من دخل ممكن لتح

عف اتتبع طري  سي هي : غرانج" مض ا أس ته المشك ثاث خط  " لحل ه

- . مست دف ل  ضع دال ال

ذج الحل. -  ضع نم

ذج. -  حل النم

ل  (1 يح ع الك  ((Max UT:تعظي دال المن
 دف ي :دال ال ع الك ل تعظي المن مست هي: في ح دف ل  دال ال
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