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SERIE 4

EXERCICE 1 —————————————————————
———————————

Soit Ω = R∗
+ et soit

ϕ : Ω× Ω −→ R

(x, y) 7−→ ln
(y
x

)
Verifier que ϕ define sur Ω un espace affine sur R

EXERCICE 2 —————————————————————————————————

Soit F =
{

(x, y) ∈ R2�x + y + 4 = 0
}

1) F est-il un sous espace vectoriel de R2

2) Montrer que F est une varieté affine de R2

EXERCICE 3 —————————————————————————————————

Soient

A ∈Mm,n (R) , b ∈ Rm, F = {X ∈ Rn�AX = b}
1) F est-il un sous espace vectoriel de Rn

2) Montrer que F est une varieté affine de Rn

3) Exprimer la dimension de F en fonction de rangA

EXERCICE 4 ————————————————

Soient Ω espace affine sur E , f : Ω −→ Ω application affine

I) Soit l’application

g : Ω −→ E

M 7→ g(M) =
−−−−−→
Mf(M)

1) Montrer que g est affine
2) A quelle condition g est elle bijective?

EXERCICE 5 ————————————————-

Soient, Ω espace affine sur E = F ⊕G, ϕ : E −→ E tel que :

pour tout x = u + v/

{
u ∈ F
v ∈ G

: ϕ(x) = u− v

1) Montrer que ϕ est lineaire

2) Soit O ∈ Ω et soit l’application f : Ω −→ Ω tel que
−−−−−→
Of(M) = ϕ

(−−→
OM

)
,∀M ∈ Ω

a) Montrer que f est affine

b) Etudier les points fixes de f
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