
DrPATMENT DE MNTIHEIATIQUE:S 
MODTLF 

1. B - 3t B,. 

Monvenent Browuien ct aleul stochastique 

DEVOIR 
(A rendre le mercredi 10 mars 2021) 

Exercice 1 Soit (B,), wn mouvement. Broumien unidiLensionnel et F lu 
filtration enqendreé par B,. Montrer que 

2. B - 6tB² + 312, 

2 m AuÛe Master Matl1s 
Premie scuIcstre. aun�q 2020/2021 

Exercice 2 Montrer quce les processus stochastiques suivants sont des Tnar 
tngales jua upport à Ft, la filtrution cngendrée par le mmouveent Brouien 
uni-dimensionncl B,: 

E|B | F] = B +3(t - s) B.. 

Exercice 3 Soit (B)0 un mouvemenl Brounien et Soit X, l'intégrule sto 

custique 

1. Déterniwr l'espérunce E|X, et la vuriance var (\) de X,. 

2. Monlrer qua lu vriable aléutoir: 

udmet la loi Z, ~ N(0. t). 

Z,= V2 (t + 1)Xwg( +1)/2 

1 



Exercice 4 Sot (B), ct (w) tel quc 

dans les cas suivants : 

1. F,(w) - B(). 
2. F (w) - | Bds. 

F (w) = + 

Exercice 5 Soit X, une soution de l'EDS 
dX, 

2. Montrer que 

) 
(oX, + 3)dt + (aX, + )dB, 

1. Trouver l'EDS satisfuite par S. 

P.lwdB, 

0o 0. 3,0 et sont dcs constantes et B est ul Ihoeemnt Brownnen. De 

standod. TroCr :eR 

3. Trouver la fornc eplicite de Xy. 

d(X,S,) - (t- a)S, 'dt t S, 'dB,. 
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E(B14)-E| 

=013B (+t),3'o B3 B+-) 

3 

Juisque B 
E| B))- B. 3(4-)B 

2 

3 

B 

le 



*4B;e(b t B' 

X N 

nomeuts date 

E (2' 4% )-(t-jE(0-)+6 :(), 

3(+9': 6 8:(+-9) 



(t-) +k B(-).6te (b; 
bct-)+B-4(Bi-srt)+ t-s)+ 

-btBt bts- 6t 3t 

= B-6s Bir 3s 
2 

S-t 

b;+6te314)+3+ 

)ds 

e 

alas 

2 

No, (t) 

2 



2-2 

3 

3 

t20 

Bscs 

t 

4:2(Belr (t-) 3 



t 

leci douN 

fécouiut 'expiesiou 

2 

3sBds 

2s B,ds 

s3 

2 

S 

Qicu de 

3sBlor 

(BH( Bi+ (+-)-s3 B;)a8, 

2 

Bs Cds 

ds 

35 iss ds 

Sheul 



el a 

((Bn(t-)-s3:) 

peut e Ce 
maikraut 

o 0 

Bs 

* (B) (t-i)-s38)-2 



20-o 

s 

+ 



(-(r-a 

Sk 

houre 

S 

Wweuses 

t 

S et 
deun 



{ "type": "Document", "isBackSide": false }


{ "type": "Document", "isBackSide": false }


{ "type": "Document", "isBackSide": false }


{ "type": "Document", "isBackSide": false }


{ "type": "Document", "isBackSide": false }


{ "type": "Document", "isBackSide": false }


{ "type": "Document", "isBackSide": false }


{ "type": "Document", "isBackSide": false }


{ "type": "Document", "isBackSide": false }


{ "type": "Document", "isBackSide": false }

